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Cournot duopdlium modell (1838)

Legyen adott két azonos terméket (pl. asvanyviz) gyarté cég. A termék
eladasi ara mindkét cég esetén legyen p. Az elsé cég koltsége egy darab
gyartott terméken c; (egység), a masik cég esetén ez co. Az drat a kereslet

hatdrozza meg, a keresleti fliggvény pedig p(q).

A cégeknek (egymastdl fliggetleniil, egymdssal versenyezve) azt kell
eldonteni, mennyi legyen a legyartott mennyiség (q1, illetve ¢2), hogy a
sajat profitjukat maximalizéljdk (feltéve, hogy mindent el tudnak adni).
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Cournot duopdlium modell - Példa

Legyenek a gyartasi koltségek ¢ = 1, co = 3, a kereslet pedig

p(g) =20 — ¢ =20 — (g1 + g2).*
Az elsé cég haszna

ui(q1,¢2) = (p— D1 = (20 — (q1 + q2) — Vg1 = 19¢1 — 12 — 4¢3,

a masodik cég haszna pedig

uz(q1,q2) = (0 — 3)q2 = (20 — (q1 + @2) — 3)q2 = 17q2 — q1q2 — ¢

Mindkét cég a sajat hasznat igyekszik maximalizalni, vagyis a fenti
fuggvények maximumat keresik.

! Figyeljiik meg, hogy minél tébbet termék keriil a piacra, annél kisebb lesz a piaci ar
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Cournot duopdlium modell - Példa

Az elsé cég gy fliggvényében maximalizal (mivel 6k dontenek ¢;-rél). A

fuggvény maximumanak sziikséges feltétele szerint

0
192 — g2 =0
on

Hasonldan, a médsodik cég g2 szerint maximalizdl, ezért sziikséges, hogy

0
T2 T2 —q1 =0
aQQ

Az egyenletrendszer megolddsa szerint gy = 7, g2 = 5 2, a piaci ar pedig
p(12) = 8 lesz.

2 Gondoljuk meg, hogy ez tényleg maximum
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Cournot duopdlium modell - Példa

Visszahelyettesitve ekkor az elsé cég haszna u1(7,5) = 49, a masodik cég
haszna us(7,5) = 25, egylittesen 74.

Tegylik fel, hogy csak egy cég van (pl. az egyik megveszi a masikat) és a
gyartast q1 = ¢, g2 = 0-ra llitja be (vagyis a masodik cégben ledllitja a
gyartast). Ekkor az (elsé) cég haszna

(p—1)g= (20— q—1)g = 19¢ — ¢*

Ennek a maximuma ¢ = 9.5-nél van. A teljes haszon 90.25, az ar pedig
p(9.5) = 10.5 lesz. Vagyis a monopélium esetén (a modell szerint) a
cég jol, a fogyaszto rosszul jar.
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Cournot egyenslly

Cournot-egyensuly = A |, Cournot-jaték” Nash-egyenstlya

Ebben a vallaltok versenyeznek egymassal, ahol stratégiahalmazok a
gyartdsi mennyiségek (¢1 > 0,illetve g2 > 0), és mindkét fél a profitajit
akarja maximalizalni. Az dr a keresleti fliggvény szerint adott. A g és g5

Cournot-egyenstily, ha

u1(qf, q5) > u1(q1,q5) (Vqu)
és

ua(qf, 45) > ua(qf,q2) (Vg2)

Gondoljuk meg, hogy az elébbi szamitdsok tényleg ezt az egyensilyt adjak

meg.
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Bertrand modell

A modell nagyon hasonlé a Cournot-modellhez, csak itt a vallalatok célja
az ar (py, illetve py) meghatarozasa. A (p%,p}) par Nash-egyenstily,
ha

uy (P, %) > wi(p1,ph) (Vp1)
és

UZ(pll)apg) > U2(p}i»P2) (VPZ)

Feltessziik, hogy a termékek megkiilonboztethetetlensége miatt a
fogyasztd az alacsonyabb ardt vélasztja. EbbSl adéddan az 1-es cég (2-es
hasonléan) a kdvetkezé keresleti fliggvénnyel szamol:

D(p1)  hapi <p2
Dy(p1,p2) = ¢ 5D(p1) hapi =po
0, ha p1 > po
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Bertrand modell

Legyen c a termék (mindkét cég szamara ugyanaz) el8allitdsi koltsége.

Négy killonbozd egyenstlyi konfiguracié lenne lehetséges:
@ p1 > p2 > ¢ = nem egyenslly: az l-es cég eladasa és profitja is 0.
p1 = p2 — 7 (7 pici) esetén tudja ndvelni a profitot, mikdzben a mdésik
cég profitja nem viltozik
@ p1 > p2 = ¢ = nem egyenslly: A 2-es cégé a teles piac, de profitja 0.
po = p1 — 7-ra allitva az arat tud profitot novelni.
© p1 =p2 > c = nem egyenslly: p; = pa — 7 arral az l-es cég elviszi a
teljes piacot.
Q p1 = p2 = c = egyensily (gondoljuk meg!)
Bertrand paradoxon: A Nash egyensily megegyezik a marginalis arral

(,eladési ar = gydrtasi koltség”) = a verseny teljesen eltiintetni a

profitot. Ugyanakkor két cég elég, hogy elimindljdk piaci versenyt.
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