Logika gyakorlat — 02

Kovetkeztetés, konjunktiv normalforma

Vezessiik be a kovetkezo jeloléseket:

e Mod(F'): az F formula modellje(i) (olyan értékadéds(ok), amik mellett F' igaz)
A € Mod(F): az A értékadds F' egy modellje (azaz A(F) = 1)

F F: az F formula tautoldgia (azaz minden értékadds mellett igaz)
e F'F (G: az F formulénak logikai kovetkezménye a G formula

o Mod(F') € Mod(G)
o Ha A(F) =1, akkor A(G) =1 is

A formuldk helyére formulahalmazt is frhatunk: >, A T, . ..

o A€ Mod(X): akkor, ha A € Mod(F') minden F € ¥-ra

1 és | azonosan igaz és azonosan hamis
e F'=G: F ekvivalens G-vel
o Mod(F') = Mod(G)

Fejezziik ki a kielégithetetlenséget a F jellel:

o F kielégithetetlen & F F|
W—l

Mod(F') € Mod({) = 0: azok az értékaddsok, amik mellett | igaz = Ilyen nincs!
Mod(F) =0

F-nek nincs modellje, azaz F' kielégithetetlen.

e Mit jelent, hogy F' F17
o Semmi kiilonoset, minden F-re igaz
o Mod(F) C Mod(1) = {A | A értékadas} //az Osszes értékadés
o ,,Mod(F)-ben értékaddsok vannak.” Ez igy mindig igaz.
e Hogyan mondanank ezeknek a jeleknek a felhasznaldsaval, hogy F' tautologia?
o TEF
o Mod(1) € Mod(F)

o Mod(1)-ban minden értékadds benne van, és mivel ez részhalmaza Mod(F')-nek, igy
utobbiban is minden értékadésnak benne kell lenni.

Fejezziik ki a X E F-et kielégithetetlenséggel!

( SEF & SU{-F}EL )

Ezt fogjuk intenziven hasznélni!




Konjunktiv normalforma (CNF) fires kléz (jele: OJ, értéke: 0)

I—V Klézok éselése (konjunkcidja) egyelemii kléz — egységkloz

I—> Literdlok vagyolasa (diszjunkcidja)

I—> valtozd vagy negéltja

pozitiv literdl  negativ literal

CNF-re hozas (A sorrend fontos!)

1. — és < elimindlasa

o ' G=-FV{G
e FG=(-FVG)N(FV-G)

2. Negalasok bevitele zardjelekbe

o —F=F
® —|(F V G) = <—\F A _'G>
e -(FAG)=(-FV-G)

3. Disztributivitas (Akkor van ,,baj”, ha két CNF-et vagyolunk)

e (FANG)VH=(FVH)AN(GVH)
e FV(GANH)=(FVG)AN(FVH)
o (CiN...NC)V(DiA...ADp) =N\, ;(CiVDy)i=1,...,nésj=1,....,m

1. Feladat Hozzuk CNF-re: <—|(p Ag) A ((pA —|r)—>q))
Megoldas
1. Nyilak eliminalésa:
(= Ag) A (A -r)Va) )
2. Negacio bevitele:

<ﬁ(p Aq) A (ﬁ(p A =r)V q)) //kivilrdl befelé haladva

<(—|p\/—|q) A ((=pVvr) vV q)) //vigyiik be a negaldasokat
(pV=g) A (=pVrVa)

3. Disztributivitas:

Készen vagyunk, a formula mar CNF-ben van.




2. Feladat Hozzuk CNF-re: ((r A —=q) V =(=pV =s)) A (mp—=g) A =(=r V =s)

Megoldas

1. Nyilak eliminalésa:

((r A=g) V =(=pV =s)) AlpV=g) A=(=rV =s)
2. Negacio bevitele:

((T A=g)V =(-pV _'S)) A(pV —q) A=(—rV—s)
((r A=q) V (pAS)) A (pV =q) A= (=1 V =s)
(FA=q)V(pAS) APV —g) ATAs

3. Disztributivitas:

((rA=q) V (pA)) A(pV —g) AT As //beliilrdl kifelé alkalmazzuk
=((rVp)A(rV ) A(—gVp)A(mgVs)A(pV—q) ArAs //a disztributivitdst
=((rvp)A(rVs))A(—gVp)A(—gVs)ArAs //(pV —q) egyszer is elég

3. Feladat Hozzuk CNF-re: [((q—>p) Vs)—=((pVa)A ﬂr)] —=((r—q) A —s)
Megoldas
1. Nyilak eliminélasa:
- [ﬁ((—'q\/p) Vs)V((pVq) A —|7'): V=((=rvg) A =)

2. Negacio bevitele:

[~(avp) V) v (V) A-r)] v ((-rv ) As)
:((ﬁq V) Vs)A(-(pVa) Vv r)] V (=(=r v q)Vs)

:((ﬁq Vp)Vs) A((pA—g) v r)] V ((rAq) V s)

3. Disztributivités:
:(—|q VpVs)A ((ﬁp/\ﬂq)\/r)] V ((rA—q)Vs)

= :(—\q VpVs)A (ﬁp\/"r‘)/\(ﬁqVT)] V ((rVs)A(—q V s))

=|(—gVpVs)A(=p V)N )} V((r vV s)A(mg V s)) //itt csak dtszineztink
=(-qVpVsVrVs)A(—qVpVsV-oqgVs)A(—pVrVrVs)
A(=pVrVagVs)A( VrVs)A( VgV os)




